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2009 2 2 ]
sub forma x“+y", cu x, ye N*.

Problema 1. a) Scrieti numarul 2009

G.M. 7-8-9 /2009
b) Aflati toate numerele naturale care impartite la 1000 dau cétul un numar cub perfect, iar restul egal cu
patratul catului.

G.M. 1/2009

Problema 2. Pentru ne N, n>2 se noteaza cu T, un tabel cu # linii (L, L,, ..., L,) si cu n coloane (C,,
C,, ..., C,)). Tabelele T, T3, T4, ... se completeazd cu numere naturale in modul urmaétor:

T, T Ty ...
C G C G G C G G C
Ly 1|2 Li|1]2]|5 Ly|1]2]5|10
L,| 4|3 L,|4]3]6 L,|4]3]6]I11
Ly | 9| 8|7 Ly | 98| 7 |12
Ly| 16| 15|14 | 13

a) Calculati suma numerelor din linia Ls, a tabelului Ts .
b) Gasiti cel mai mic numar n pentru care tabelul T, contine numarul 2010.
¢) Pentru numarul n gasit la punctul b) aflati numarul liniei §i numarul coloanei din tabelul T, in care se
gaseste 2010.
Adriana Olaru , Calarasi

Problema 3. Fie multimea M ={l, 2, 3,... ,16}.

a) Cate submultimi cu doud elemente a caror suma este un numar patrat perfect admite multimea M ?
b) Puteti sd aranjati elementele multimii M pe un cerc astfel incat suma oricaror doud numere vecine sa fie
patrat perfect ? Justificati raspunsul dat.
c) Puteti sd aranjati elementele multimii M pe o dreaptd astfel incit suma oricaror doud numere care sunt
vecine sa fie patrat perfect ? Justificati raspunsul dat.
Adriana Constantin si Aurelia Cataros, Calarasi

Problema 4. Initial sunteti in patratul care contine litera S. Puteti sa treceti dintr-un patrat 1n altul daca

acestea au o latura comuna sau un varf comun. Trebuie sa treceti din patratul care [g 1 [2 [3

contine litera S intr-un patrat care contine o altd literd trecAnd exact prin trei 415 16 |7

patrate care contin numere (de exemplu ca sa ajungeti de la S la A puteti sa treceti

prin patratele 4, 8, 12, prin pétratele 4, 9, 12, prin patratele 5, 9, 13, etc). 8 |9 10 ] 11

a) Cate posibilitati aveti sa treceti din patratul care contine litera S in patratul 1211314115
care contine litera E trecind exact prin trei patrate care contin numere? A B |C|D

m||qlz|—

trecand exact prin trei patrate care contin numere ?

SUCCES!

Viorica Stoianovici, Calarasi

Nota : Durata concursului este de trei ore .
Baremul de notare este : Problema 1. a) 3 puncte; b) 4 puncte ; Problema 2. a) 2 puncte ;
b)3 puncte; c)2 puncte; Problema 3.a) 2 puncte; b) 2 puncte;c) 3 puncte ; Problema 4.a)1 punct;b)6 puncte.
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Problema 1. a) Fie multimea de numere rationale A= {20210, 20309, 2(1‘08, } . Determinati multimea

ANN.
Sorin Furtuna , Calarasi

b) Fie ne N*. Si se arate cd, pentru orice numir rational x>1, existd k, pe N, k>n, astfel incat:

) S

G.M. 6/2009

Problema 2. Fie a si b sunt doud numere naturale nenule iar m=11la+210+17si n=8a+3b+5.
a) Ardtati cad dacd 91m atunci 9ln.

este reductibila

b) Ardtati cd dacd asi b verifica egalitatea : [a,b] + (a,b) =2a+3b atunci fractia iZJer
+14a

([a,b] si (a,b) sunt cel mai mic multiplu comun respectiv cel mai mare divizor comun al numerelor a $ib).
Nela Costache , Calarasi si Relu Ciupea , Oltenita

Problema 3. Fie AABC un triunghi isoscel ([AB]=[AC])si D mijlocul laturii [AC].

a) Daca [AB]=[BC], punctul E este simetricul punctului D fata de dreapta BC si punctul F este simetricul
punctului B fata de punctul E aratati ca F € AC .
b) Dacd m(£BAC)>90°, M €(BC) astfel incdt DM L AC, DM N AB={N}, Pe(DN)astfel incat
m(£DCP)=m(£NCP) ardtati cd AM ||CPsi [AM |=[CP].

Sorin Furtuna si Eugen Predoiu, Calarasi

Problema 4. Fie punctele A, B, C, D, X, Y, Z astfel incat X, Ye (AZ), X e (AY), [BC]nAZ=¢ si
(BD)NAZ #¢. Dacd BX L AZ, BX||DY || CZ, [AX]|=[¥Z]=[DY], [BX]=[XZ]si [CZ]=[XY]aritati
ca:
a) AABX =ADAY;
b) Patrulaterul ABCD este patrat.

Gheorghe Stoianovici, Calarasi

SUCCES!

Nota : Durata concursului este de trei ore .
Baremul de notare este : Problema 1. a) 4 puncte ; b) 3 puncte ; Problema 2. a) 4 puncte ;
b) 3 puncte ; Problema 3. a) 3 puncte; b) 4 puncte ; Problema 4. a) 2 puncte; b) 5 puncte .



